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1. Ââåäåíèå

Ïðåäåëüíûå òåîðåìû èãðàþò âàæíåéøóþ ðîëü êàê â ïðèêëàäíûõ, òàê è â

òåîðåòè÷åñêèõ çàäà÷àõ òåîðèè âåðîÿòíîñòåé. Îñîáóþ çíà÷èìîñòü ïðè ýòîì èìå-

þò îöåíêè ñêîðîñòè ñõîäèìîñòè, áåç íàëè÷èÿ êîòîðûõ èñïîëüçîâàíèå óêàçàííûõ

òåîðåì â ïðèêëàäíûõ èññëåäîâàíèÿõ ïðàêòè÷åñêè íåâîçìîæíî.

Âîïðîñ òî÷íîñòè ãàóññîâñêîé àïïðîêñèìàöèè äëÿ ñóìì ñëó÷àéíûõ ñëàãàåìûõ

èìååò äîëãóþ èñòîðèþ è äîñêîíàëüíî èçó÷åí òîëüêî äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé

íåçàâèñèìûõ ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí (ñì., íàïðèìåð, [1] � [4]). Â îïðåäåëåííîé ñòå-

ïåíè äàííàÿ òåìà èçó÷åíà è äëÿ ñëàáî çàâèñèìûõ ñòàöèîíàðíûõ ñëó÷àéíûõ

ïðîöåññîâ (îòìåòèì ðàáîòû [5] � [7]) è ìàðòèíãàë�ðàçíîñòåé (ñì. [8, 9] è ïðè-

âåäåííóþ â íèõ ëèòåðàòóðó). Äëÿ ìíîãîìåðíûõ æå îáúåêòîâ (ñëó÷àéíûå ïîëÿ)

èçó÷åíèå ýòîãî âîïðîñà íàõîäèòñÿ â íà÷àëüíîé ñòàäèè. Â îñíîâíîì ðàññìàòðè-

âàþòñÿ ñîâîêóïíîñòè m-çàâèñèìûõ ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí ( [10, 11]) è ñëó÷àéíûå

ïîëÿ ñ ýêñïîíåíöèàëüíûì óáûâàíèåì êîððåëÿöèé ( [12] � [14]). Êàñàòåëüíî æå

ìàðòèíãàë�ðàçíîñòíûõ ñëó÷àéíûõ ïîëåé, îòìåòèì ðàáîòó [15], â êîòîðîé â ðàì-

êàõ ñòàíäàðòíûõ ìàðòèíãàëüíûõ óñëîâèé (íà ìîìåíòû è íà ñêîðîñòü ñáëèæåíèÿ

óñëîâíûõ äèñïåðñèé êîìïîíåíò ñëó÷àéíîãî ïîëÿ ñ èõ áåçóñëîâíûìè äèñïåðñèÿ-

ìè) ïîëó÷åíû ñòåïåííûå îöåíêè ñêîðîñòè ñõîäèìîñòè â öåíòðàëüíîé ïðåäåëüíîé

òåîðåìå (ÖÏÒ).

Â íàñòîÿùåé ðàáîòå ïðèìåíÿåòñÿ äðóãîé ïîäõîä (âîñõîäÿùèé ê ìåòîäó ìàëûõ

áëîêîâ, ïðåäëîæåííîìó â ðàáîòå [16]) ê ïîëó÷åíèþ ñòåïåííîé îöåíêè ñêîðîñòè
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ñõîäèìîñòè â ÖÏÒ äëÿ îäíîðîäíûõ ìàðòèíãàë�ðàçíîñòíûõ ñëó÷àéíûõ ïîëåé.

Îí íå ïðåäïîëàãàåò áëèçîñòè óñëîâíûõ è áåçóñëîâíûõ äèñïåðñèé, íî òðåáóåò

íàëè÷èÿ ñëàáîé çàâèñèìîñòè ìåæäó êîìïîíåíòàìè ñëó÷àéíîãî ïîëÿ. Òàêîé ïîä-

õîä îòêðûâàåò âîçìîæíîñòü ïðèìåíåíèÿ ïîëó÷åííûõ ðåçóëüòàòîâ ê ãèááñîâñêèì

ñëó÷àéíûì ïîëÿì.

2. Ïðåäâàðèòåëüíûå ñâåäåíèÿ

Ïðèâåäåì îñíîâíûå ïîíÿòèÿ è îáîçíà÷åíèÿ, èñïîëüçóåìûå â ðàáîòå. Ïóñòü Zd,

d > 1 � öåëî÷èñëåííàÿ ðåøåòêà, W =
{
V ⊂ Zd, |V | < ∞

}
� ìíîæåñòâî âñåõ

êîíå÷íûõ ïîäìíîæåñòâ Zd è X ⊂ R � íåêîòîðîå êîíå÷íîå ìíîæåñòâî, |X| > 1.

Çäåñü è äàëåå ñèìâîë |V | èñïîëüçóåòñÿ äëÿ îáîçíà÷åíèÿ ìîùíîñòè êîíå÷íîãî

ìíîæåñòâà V .

Ñëó÷àéíûì ïîëåì, çàäàííûì íà Zd, ñ ôàçîâûì ïðîñòðàíñòâîì X, áóäåì íà-

çûâàòü ñîâîêóïíîñòü (ξt) =
(
ξt, t ∈ Zd

)
ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí, êàæäàÿ èç êîòîðûõ

ïðèíèìàåò çíà÷åíèå â X.

Ïóñòü B � σ-àëãåáðà âñåõ ïîäìíîæåñòâ X è ïóñòü BZ
d

� σ-àëãåáðà, ïîðîæäåí-

íàÿ öèëèíäðè÷åñêèìè ïîäìíîæåñòâàìè XZd

. Ðàñïðåäåëåíèåì ñëó÷àéíîãî ïîëÿ

(ξt) íàçûâàåòñÿ âåðîÿòíîñòíàÿ ìåðà P íà
(
XZd

,BZd
)
, òàêàÿ, ÷òî

Pr
{(

ξt, t ∈ Zd
)
∈ B

}
= P (B) , B ∈ BZd

.

Îïðåäåëèì íà XZd

ãðóïïó ïðåîáðàçîâàíèé τa, a ∈ Zd, òàêóþ, ÷òî (τax)t = xt+a

äëÿ âñåõ x ∈ XZd

. Ñëó÷àéíîå ïîëå (ξt) ñ ðàñïðåäåëåíèåì P íàçûâàåòñÿ îäíîðîä-

íûì, åñëè P (τaA) = P (A) äëÿ ëþáûõ A ∈ BZd

è a ∈ Zd.

Äëÿ çàäàííîãî ñëó÷àéíîãî ïîëÿ (ξt) îáîçíà÷èì ÷åðåç ℑS σ-àëãåáðó, ïîðîæäåí-

íóþ ñëó÷àéíûìè âåëè÷èíàìè ξs, s ∈ S, S ⊂ Zd.

Ñëó÷àéíîå ïîëå (ξt) íàçûâàåòñÿ ìàðòèíãàë�ðàçíîñòíûì ñëó÷àéíûì ïîëåì (ñì. [17]),

åñëè äëÿ âñåõ t ∈ Zd, M |ξt| < ∞ è

(2.1) M
(
ξt
/
ℑZd\{t}

)
= 0 (ï.í.),

ãäå M � çíàê ìàòåìàòè÷åñêîãî îæèäàíèÿ.

Íåòðóäíî ïðîâåðèòü, ÷òî óñëîâèå (2.1) ýêâèâàëåíòíî óñëîâèþ

(2.2) M (ξt/ℑV ) = 0 (ï.í.)

äëÿ âñåõ t ∈ Zd è V ∈ W , t /∈ V . Ïîíÿòíî òàêæå, ÷òî åñëè (ξt) � ìàðòèíãàë�

ðàçíîñòíîå ñëó÷àéíîå ïîëå, òî

(2.3) Mξt = 0 äëÿ âñåõ t ∈ Zd.
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Áóäåì ãîâîðèòü, ÷òî îäíîðîäíîå ñëó÷àéíîå ïîëå (ξt) óäîâëåòâîðÿåò óñëîâèþ

ðàâíîìåðíîãî ñèëüíîãî ïåðåìåøèâàíèÿ ñ êîýôôèöèåíòîì φI , åñëè äëÿ êàæäîãî

ôèêñèðîâàííîãî I ∈ W

sup {|P (A/B)− P (A)| , A ∈ ℑI , B ∈ ℑΛ, P (B) > 0} ≤ φI (ρ (I,Λ)) ,

ãäå ôóíêöèÿ φI (ρ), ρ ∈ R, òàêîâà, ÷òî φI (ρ) → 0 ïðè ρ → ∞ è ôèêñèðîâàííîì

I ∈ W . Çäåñü ρ(I,Λ) = inf {|t− s| , t ∈ I, s ∈ Λ}, |t− s| = max
1≤i≤d

∣∣t(i) − s(i)
∣∣, t =(

t(1), ..., t(d)
)
, s =

(
s(1), ..., s(d)

)
.

Ñïðàâåäëèâî ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå (ñì., íàïðèìåð, [2, 7]).

Óòâåðæäåíèå 1. Ïóñòü U , Y � ñëó÷àéíûå âåëè÷èíû, èçìåðèìûå îòíîñèòåëü-

íî σ-àëãåáð ℑI è ℑΛ ñîîòâåòñòâåííî, ρ (I,Λ) ≥ r, ïðè÷åì |U | < B1, |Y | < B2.

Òîãäà

|M(UY )−MU ·MY | ≤ 2B1B2φI (r) ,

ãäå B1, B2 � ïîëîæèòåëüíûå ïîñòîÿííûå.

Äëÿ çàäàííîãî ñëó÷àéíîãî ïîëÿ (ξt) îáîçíà÷èì

S (V ) =
∑
t∈V

ξt, V ∈ W.

Ïðè äîêàçàòåëüñòâå ïðåäåëüíûõ òåîðåì äëÿ ñëó÷àéíûõ ïîëåé ñ ïåðåìåøèâàíèåì

îäíèì èç îñíîâíûõ òðåáîâàíèé ÿâëÿåòñÿ ïðàâèëüíîå ïîâåäåíèå äèñïåðñèé ñóìì

êîìïîíåíò ñëó÷àéíîãî ïîëÿ S (V ), V ∈ W , à èìåííî, DS (V ) = σ2 |V | (1 +O (1)),

0 < σ < ∞. Äëÿ îäíîðîäíûõ ìàðòèíãàë-ðàçíîñòíûõ ñëó÷àéíûõ ïîëåé ýòî òðåáî-

âàíèå âûïîëíÿåòñÿ àâòîìàòè÷åñêè, òàê êàê äëÿ òàêèõ ïîëåé DS (V ) = Mξ20 · |V |.

3. Îöåíêà ñêîðîñòè ñõîäèìîñòè â ÖÏÒ

Îñíîâíîé ðåçóëüòàò íàñòîÿùåé ðàáîòû � îöåíêà ñêîðîñòè ñõîäèìîñòè â ÖÏÒ

äëÿ îäíîðîäíûõ ìàðòèíãàë�ðàçíîñòíûõ ñëó÷àéíûõ ïîëåé, óäîâëåòâîðÿþùèõ óñëî-

âèþ ðàâíîìåðíîãî ñèëüíîãî ïåðåìåøèâàíèÿ � ïðèâîäèòñÿ â ñëåäóþùåé òåîðåìå.

Òåîðåìà 3.1. Ïóñòü (ξt) � îäíîðîäíîå ìàðòèíãàë-ðàçíîñòíîå ñëó÷àéíîå ïîëå ñ

êîíå÷íûì ôàçîâûì ïðîñòðàíñòâîì X, óäîâëåòâîðÿþùåå óñëîâèþ ðàâíîìåðíîãî

ñèëüíîãî ïåðåìåøèâàíèÿ ñ êîýôôèöèåíòîì φI , I ∈ W , òàêèì, ÷òî

φI (j) ≤ |I| · φ (j) è

∞∑
j=1

jd−1φ (j) < ∞.

Òîãäà

sup
x

∣∣∣∣∣P
(

S (Vn)

σ
√

|Vn|
< x

)
− Φ(x)

∣∣∣∣∣ ≤ C · n−d/8,
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ãäå ïîëîæèòåëüíàÿ ïîñòîÿííàÿ C íå çàâèñèò îò n, Vn = [−n;n]
d
� d-ìåðíûé

êóá ñ öåíòðîì â íà÷àëå êîîðäèíàò è ñòîðîíîé 2n + 1, σ2 = Mξ20 > 0 è Φ(x) =
1√
2π

x∫
−∞

e−u2/2du � ôóíêöèÿ ðàñïðåäåëåíèÿ ñòàíäàðòíîãî íîðìàëüíîãî çàêîíà.

Äîêàçàòåëüñòâî. Îïèðàÿñü íà íåðàâåíñòâî Áåðè-Ýññååíà (ñì., íàïðèìåð, [18], ñòð.

317), ìû áóäåì îöåíèâàòü áëèçîñòü ôóíêöèé ðàñïðåäåëåíèÿ ïîñðåäñòâîì îöåíêè

áëèçîñòè èõ õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ ôóíêöèé. Ïóñòü ýëåìåíòû ìíîæåñòâà Vn ïðîíó-

ìåðîâàíû íåêîòîðûì îáðàçîì: Vn = {s1, s2, ..., sN}, N = (2n+ 1)
d
. Äëÿ óäîáñòâà

çàïèñè îáîçíà÷èì ηj =
ξsj

σ
√
|Vn|

, j = 1, N . Ïóñòü, äàëåå, fn (t) � õàðàêòåðèñòè÷å-

ñêàÿ ôóíêöèÿ ñëó÷àéíîé âåëè÷èíû
S (Vn)√
DS (Vn)

=
N∑
j=1

ηj . Îöåíèì ðàçíîñòü ìåæäó

fn (t) è e−t2/2. Èìååì

(3.1)

∣∣∣fn (t)− e−t2/2
∣∣∣ = ∣∣∣∣∣M exp

{
it

S (Vn)√
DS (Vn)

}
− e−t2/2

∣∣∣∣∣ ≤
≤

∣∣∣∣∣M N∏
j=1

eitηj −
N∏
j=1

Meitηj

∣∣∣∣∣+
∣∣∣∣∣ N∏
j=1

Meitηj − e−t2/2

∣∣∣∣∣ .
Ðàññìîòðèì ïåðâîå ñëàãàåìîå â (3.1). Ìîæåì íàïèñàòü∣∣∣∣∣M N∏

j=1

eitηj −
N∏
j=1

Meitηj

∣∣∣∣∣ ≤ N∑
k=1

∣∣∣∣∣Meitηk

N∏
j=k+1

eitηj −MeitηkM
N∏

j=k+1

eitηj

∣∣∣∣∣ ≤
≤

N∑
k=1

∣∣∣∣∣M
(
eitηk − 1− itηk − (it)

2

2
η2k

)
N∏

j=k+1

eitηj−

−M

(
eitηk − 1− itηk − (it)

2

2
η2k

)
M

N∏
j=k+1

eitηj

∣∣∣∣∣+
+ |t|

N∑
k=1

∣∣∣∣∣Mηk
N∏

j=k+1

eitηj −MηkM
N∏

j=k+1

eitηj

∣∣∣∣∣+
+
t2

2

N∑
k=1

∣∣∣∣∣Mη2k
N∏

j=k+1

eitηj −Mη2kM
N∏

j=k+1

eitηj

∣∣∣∣∣ = T1 + T2 + T3.

Îöåíèì ñëàãàåìûå â ïðàâîé ÷àñòè ïîëó÷åííîãî âûðàæåíèÿ. Äëÿ ïåðâîãî ñëàãà-

åìîãî ìîæåì çàïèñàòü

T1 ≤
N∑

k=1

(
M

∣∣∣∣∣eitηk − 1− itηk − (it)
2

2
η2k

∣∣∣∣∣ ·
∣∣∣∣∣ N∏
j=k+1

eitηj

∣∣∣∣∣+
+M

∣∣∣∣∣eitηk − 1− itηk − (it)
2

2
η2k

∣∣∣∣∣ ·M
∣∣∣∣∣ N∏
j=k+1

eitηj

∣∣∣∣∣
∣∣∣∣∣ ≤

≤ 2
N∑

k=1

M

∣∣∣∣∣eitηk − 1− itηk − (it)
2

2
η2k

∣∣∣∣∣.
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Îáîçíà÷èì M |ξ0|3 = β3. Âîñïîëüçîâàâøèñü íåðàâåíñòâîì
∣∣∣eix − 1− ix− (ix)2

2!

∣∣∣ ≤
|x|3
3! , ïîëó÷àåì

T1 ≤ 2
|t|3

3!

N∑
k=1

M |ηk|3 =
|t|3

3
N

β3

σ3 (2n+ 1)
3d/2

< |t|3 β3

3σ32d/2
· 1

nd/2
.

Ïîêàæåì, ÷òî T2 = 0. Ó÷èòûâàÿ ñâîéñòâî (2.3) ìàðòèíãàë�ðàçíîñòíîãî ñëó-

÷àéíîãî ïîëÿ, ìîæåì íàïèñàòü

T2 = |t|
N∑

k=1

∣∣∣∣∣Mηk
N∏

j=k+1

eitηj −MηkM
N∏

j=k+1

eitηj

∣∣∣∣∣ =
=

|t|
σ
√

|Vn|

N∑
k=1

∣∣∣∣∣Mξsk
N∏

j=k+1

exp

(
it

ξsj

σ
√
|Vn|

)∣∣∣∣∣.
Äàëåå, â ñèëó ñâîéñòâà (2.2), M

(
ξsk
/
ξsj , j = k + 1, N

)
= 0 âíå çàâèñèìîñòè îò

ñïîñîáà íóìåðàöèè ýëåìåíòîâ Vn, è, ñëåäîâàòåëüíî,

Mξsk
N∏

j=k+1

exp

(
it

ξsj

σ
√
|Vn|

)
=

= M

((
N∏

j=k+1

exp

(
it

ξsj

σ
√

|Vn|

))
·M

(
ξsk
/
ξsj , j = k + 1, N

))
= 0.

Ðàññìîòðèì T3. Èìååì

T3 =
t2

2σ2 |Vn|

N∑
k=1

∣∣∣∣∣∣Mξ2sk

N∏
j=k+1

eitηj −Mξ2skM

N∏
j=k+1

eitηj

∣∣∣∣∣∣.
Âîñïîëüçîâàâøèñü ñîîòíîøåíèåì

Mξ2sk

N∏
j=k+1

eitηj −Mξ2skM
N∏

j=k+1

eitηj =

=
N−1∑

m=k+1

(
Mξ2sk

(
eitηm − 1

) N∏
j=m+1

eitηj −Mξ2skM
(
eitηm − 1

) N∏
j=m+1

eitηj

)
,

ïîëó÷àåì

T3 ≤ t2

2σ2 |Vn|

N∑
k=1

N−1∑
m=k+1

∣∣∣∣∣∣Mξ2sk
(
eitηm − 1

) N∏
j=m+2

eitηj −Mξ2skM
(
eitηm − 1

) N∏
j=m+2

eitηj

∣∣∣∣∣∣.
Îáîçíà÷èì ÷åðåç x0 = max

x∈X
|x|. Ïîñêîëüêó ξ2sk < x2

0 è∣∣∣∣∣∣(eitηm − 1
) N∏
j=m+2

eitηj

∣∣∣∣∣∣ ≤ ∣∣eitηm − 1
∣∣ ≤ |t| |ξsm |

σ
√
|Vn|

≤ |t| x0

σ (2n+ 1)
d/2

,
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òî, â ñèëó Óòâåðæäåíèÿ 1,∣∣∣∣∣Mξ2sk
(
eitηm − 1

) N∏
j=m+2

eitηj −Mξ2skM
(
eitηm − 1

) N∏
j=m+2

eitηj

∣∣∣∣∣ ≤
≤ 2 |t| x3

0

σ (2n+ 1)
d/2

φ{sk} (ρ ({sk} , {sm})) ≤ 2 |t| x3
0

σ (2n+ 1)
d/2

φ (|sk − sm|) .

Ñëåäîâàòåëüíî, ïîëó÷àåì

T3 ≤ |t|3 x3
0

σ3
· 1

(2n+ 1)
3d/2

N∑
k=1

N−1∑
m=k+1

φ (|sk − sm|).

Îáîçíà÷èì V
(k)
n (j) = {r ∈ Vn : |sk − r| = j}, j = 1, 2, ..., 2n + 1. Íåòðóäíî ïðî-

âåðèòü, ÷òî
∣∣∣V (k)

n (j)
∣∣∣ < 22djd−1. Òîãäà

N−1∑
m=k+1

φ (|sk − sm|) <
2n+1∑
j=1

∑
r∈V

(k)
n (j)

φ (|sk − r|) =
2n+1∑
j=1

∣∣∣V (k)
n (j)

∣∣∣φ (j) <

< 22d
2n+1∑
j=1

jd−1φ (j) < 22d
∞∑
j=1

jd−1φ (j).

Îêîí÷àòåëüíî ïîëó÷àåì

T3 < |t|3 1

(2n+ 1)
d/2

· 2
2dx3

0

σ3

∞∑
j=1

jd−1φ (j) < |t|3 1

nd/2
· 2

3d/2x3
0

σ3

∞∑
j=1

jd−1φ (j)

Òàêèì îáðàçîì, äëÿ ïåðâîãî ñëàãàåìîãî â (3.1) ïîëó÷èëè ñëåäóþùóþ îöåíêó∣∣∣∣∣∣M
N∏
j=1

eitηj −
N∏
j=1

Meitηj

∣∣∣∣∣∣ < C1 |t|3 ·
1

nd/2
,

ãäå C1 =
β3

3σ32d/2
+

23d/2x3
0

σ3

∞∑
j=1

jd−1φ (j).

Ðàññìîòðèì âòîðîå ñëàãàåìîå â (3.1). Èç òåîðåìû Áåððè-Ýññååíà (ñì., íàïðè-

ìåð, [18, 4]) ñëåäóåò, ÷òî∣∣∣∣∣∣
N∏
j=1

Meitηj − e−t2/2

∣∣∣∣∣∣ ≤ C0
M |ηj |3√

N
|t|3 e−t2/4, ïðè |t| <

√
N

5M |ηj |3
.

Ïîñêîëüêó M |ηj |3 =
β3

σ3 |Vn|3/2
, òî ïðè |t| < σ3

5β3
(2n+ 1)

2d
èìååì

∣∣∣∣∣∣
N∏
j=1

Meitηj − e−t2/2

∣∣∣∣∣∣ ≤ C0
β3

σ3 (2n+ 1)
2d

|t|3 e−t2/4 < C2
1

n2d
|t|3 e−t2/4,
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ãäå C2 =
C0β3

σ322d
. Ïåðåéäåì ê îöåíêå ðàçíîñòè ôóíêöèé ðàñïðåäåëåíèÿ

∆n = sup
x

∣∣∣∣∣P
(

S (Vn)

σ
√
|Vn|

< x

)
− Φ (x)

∣∣∣∣∣ .
Ñîãëàñíî íåðàâåíñòâó Áåððè-Ýññååíà,

∆n ≤ 2

π

T∫
0

∣∣∣∣∣fn (t)− e−t2/2

t

∣∣∣∣∣ dt+ 24

πT
·max

x
|Φ′ (x)| =

=
2

π

T∫
0

∣∣∣∣∣fn (t)− e−t2/2

t

∣∣∣∣∣ dt+ 24

π
√
2π

· 1
T
.

Ñëåäîâàòåëüíî,

∆n <
2C1

π
· 1

nd/2

T∫
0

t2dt+
2C2

π
· 1

n2d

∞∫
0

t2e−t2/4dt+
24

π
√
2π

· 1
T

<

<
2C1

3π
· T 3

nd/2
+

4C2√
π

· 1

n2d
+

24

π
√
2π

· 1
T
.

Ïîëîæèâ T = nd/8, îêîí÷àòåëüíî ïîëó÷àåì

∆n <

(
2C1

3π
+

24

π
√
2π

)
· 1

nd/8
+

4C2√
π

· 1

n2d
< Cn−d/8.

Òåîðåìà äîêàçàíà.

Âîçìîæíîñòü ïðèìåíåíèÿ ïîëó÷åííûõ ðåçóëüòàòîâ ê ãèááñîâñêèì ñëó÷àéíûì ïî-

ëÿì îñíîâàíà íà ñëåäóþùåì çàìå÷àíèè. Èçâåñòíî (ñì., íàïðèìåð, [19], [7]), ÷òî

ïðè îïðåäåëåííûõ óñëîâèÿõ íà ïîòåíöèàë ãèááñîâñêîå ñëó÷àéíîå ïîëå óäîâëå-

òâîðÿåò óñëîâèþ ðàâíîìåðíîãî ñèëüíîãî ïåðåìåøèâàíèÿ. Êðîìå òîãî, èçâåñòíû

òàêæå óñëîâèÿ íà ïîòåíöèàë, ïðè êîòîðûõ ãèááñîâñêîå ñëó÷àéíîå ïîëå ÿâëÿåòñÿ

ìàðòèíãàë�ðàçíîñòíûì ñëó÷àéíûì ïîëåì ([17, 20]). Óêàçàííûå óñëîâèÿ íå ïðîòè-

âîðå÷àò äðóã äðóãó, ÷òî ïîçâîëÿåò âûäåëèòü êëàññ ãèááñîâñêèõ ñëó÷àéíûõ ïîëåé,

óäîâëåòâîðÿþùèõ óñëîâèÿì Òåîðåìû 3.1. Òàêîâûìè áóäóò, íàïðèìåð, ãèááñîâ-

ñêèå ñëó÷àéíûå ïîëÿ ñ äîñòàòî÷íî áûñòðî óáûâàþùèìè ÷åòíûìè ïîòåíöèàëàìè.

Â çàêëþ÷åíèè àâòîð âûðàæàåò áëàãîäàðíîñòü Íàõàïåòÿíó Á.Ñ. çà âíèìàíèå ê

ðàáîòå è öåííûå çàìå÷àíèÿ.

Abstract. The estimations for the rate of convergence in the central limit theorem for

homogenous martingale�di�erence random �elds on the d-dimensional integer lattice

are obtained.
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